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Aufgabenstellung: [Aufgabe 4. Gegeben sei ein Dreieck ABC'. Die Winkelhalbierende von < BC' A schnei-
det den Umkreis im Punkt R (R # C), die Mittelsenkrechte der Seite BC' im Punkt P
und die Mittelsenkrechte der Seite AC' im Punkt (). Der Mittelpunkt von BC sei K und
der Mittelpunkt von AC sei L.

Man beweise, dass die Dreiecke RPK und RQL den gleichen Flacheninhalt haben.

Beweisvariante:

Wir benutzen den (hier ohne Bewels angegebenen) " Stidpolsatz' und wéhlen fur die Eckpunkte des Dreiecks DABC die Darstellungen C(0|0), A(2b|0)
und B(21 (1-k?)|41k)*, wobei hier 0.B.d.A. b>0, k>0 sowie 1>0 vorausgesetzt werden darf. Demnach ist R einfach der Schnittpunkt von Wy mit Mpg:
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Fur L bzw. Q ergibt sich automatisch L (b|0) sowie Q(bbk), was fiir den Flacheninhalt m(DRQL) demnach m(DRQL) = Zxbkx b« (k2 + 1)
impliziert.

Pist der Schnittpunkt von wy mit mgc:
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Fir den Flacheninhalt m(DPRK) gilt dann m(DPRK ) = 1« det(PR, PK} = 1x/det 3| = bk x\det J3], ergo
bk Ik(L-Kk2); Bk 1-k2;
m(DPRK) = blkx (1— k? + 2k2) = Dlkx (l+ kz), was dem obigen Resultat firr M(DRQL) gleicht, qu. e. d.
Bemerkung: Aus den durch Schnittoperationen berechneten Darstellungen von P, Q und R sowie den fiir die Berechnung von

m(DPRK) vereinfachten Vektoren PR und PK  |assen sich tiber die eigentliche Aufgabenstellung hinausgehend
Uberdies die folgenden beiden Zusammenhange [wobei sich die durch Einsetzen von 2) in 1) resultierende

Gleichung CP: C_Q = CB: BA auch unmittelbar aus dem Strahlensatz ergibt!] sehr deutlich erkennen:

1) CP:PR=CB:BA

2  CQ=PR

' Die Idee hinter dieser Darstellung ist die Folgende: Dadie Seite CA auf der x-Achse liegt, schlief}t die Winkelsymmetrale w, mit der x-Achse

den Winkel 3 ein, fur den mit dem Ansatz dann|tan$ = K fgilt. Wegen tang =

2tand
1 ::229 ergibt sich fir B die obige Darstellung.
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